






















va nell’altro triangolo DEG non ci sono percorsi a
completare che superano la lunghezza del percorso
indicato.
Si tratta a questo punto di determinare se Ł possi-
bile trovare un percorso il cui secondo piolo si trova
nella parte dell’arco di circoferenza tra i segmenti
EC e EG.
A questo punto si veri�ca che il percorso piø lungo
Ł quello che ha i pioli in (5; 7), (9; 9), (9; 0) e (0; 9)
e ha lunghezza
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� 3480:2383:
La risposta Ł3480.

Soluzione del problema 24. Il problema Ł diviso in due parti, in primo luogo dobbiamo
calcolare quanto valea2(b+ c) + b2(a + c) + c2(a + b).
a2(b+ c) + b2(a + c) + c2(a + b) = a(ab+ ac) + b(ab+ bc) + c(ac+ bc) =
= a(ab+ ac+ bc) + b(ab+ bc+ ac) + c(ac+ bc+ ab) � 3abc=
= ( ab+ bc+ ac)(a + b+ c) � 3abc= 2 � 11

2 � 3 � (� 3) = 20.
Ora dobbiamo calcolare il minimok tale che la prima cifra di 20k abbia prima cifra a sinistra
7, e lo stesso per 9. Dato che20k = 10k � 2k , basta lavorare con 2k . Osserviamo che
2k+10 = 2 k � 1024 = 2k � 1000 + 2k � 24. Allora se la prima cifra da sinistra di 2k Ł x, le
prime cifre da sinistra di 2k+10 sonox o x + 1 . Quindi per trovare il piø piccolo con prima
cifra 7, iniziamo con 26 = 64. Indichiamo con a(4) le prime 4 cifre da sinistra di a e cona(3)
le prime 3 cifre da sinistra di a.
(216)(4) � (26 � 1000)(4) + (2 6 � 24)(3) = 6400 + 153 = 6553.
(226)(4) � (216 � 1000)(4) + ((2 16)(4) � 24)(3) = 6553 + 157 = 6710:
(236)(4) � (226 � 1000)(4) + ((2 26)(4) � 24)(3) = 6710 + 161 = 6871:
(246)(4) � (236 � 1000)(4) + ((2 36)(4) � 24)(3) = 6871 + 164 = 7035:
Gli errori commessi in ogni passaggio possono essere al massimo di un’unità. Quindi possiamo
concludere chek1 = 46. In�ne, per trovare il piø piccolo D k con prima cifra 9, iniziamo con
23 = 8 . (213)(4) � (23 � 1000)(4) + (2 3 � 24)(3) = 8000 + 192 = 8192.
(223)(4) � (213 � 1000)(4) + ((2 13)(4) � 24)(3) = 8192 + 196 = 8388:
(233)(4) � (223 � 1000)(4) + ((2 23)(4) � 24)(3) = 8388 + 201 = 8589:
(243)(4) � (233 � 1000)(4) + ((2 33)(4) � 24)(3) = 8589 + 206 = 8795:
(253)(4) � (243 � 1000)(4) + ((2 43)(4) � 24)(3) = 8795 + 211 = 9006:
Quindi k2 = 53 e k1 � k2 = 2438.
La risposta Ł2438.
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